
U b e r  z w e i  s i m u l t a n e  Y u n c t i o n a l - G l e i c h u n g e n .  

Von G. v. Escher ich  in Wien. 

Bezeichnen ~(x) und h (x) gauze rationale Functionen yon x; 
so kann die Frage nach einer Function f(x)~ welehe zugleieh den 
beiden Gleichungen 

(1) f(x-t-]~)=eg(~) f(x) uncl f(x@lc')-~e~<~) f(x) 

gentigt~ din'oh die Substitution 

/ ( x )  = e ~ c~> y ( x )  

auf die Aufsuchung einer Function F(x) zurtickgeNhrt werden~ 
welehe die beide~ Gleichungen 

(2) F(x  @ 1~) =- F(x) und F(x @ k') = e v (~) .F(x) 

befriedigt uncl wo r (x) wieder eine ganze rationale Function ist. 
Ftir ~ (x) und r (x) ergeben sigh hierbei die Gleichungen 

? (x) -5 g (~) - -  ~ (x +/~)  = o. } 
(3) ~ (x) § t~ (x) - ? (~ + ~') = ~ (x). 

] 

Aus dan Gleiehungen (2) folgt iiberdie% weun n e i n e  gauze 
Zahl bezeichnet: 

,s (x @ ]~) - -  ,? (x) = 2 ~ i ~. 

'5(x) muss somit linear sein~ so dass _F(x)fttr eine periodisehe 
Function der drei Gattungen gew~hlt werden kann~ wenn k und k'~ 
wie vorausgesetzt wird: night in einem reellen Verhidtnisse stehen. 
I-Iieraus ergibt sigh ohne weiteres die folgende Bemerkung: 

Es besteht immer dann~ abet auch nur dann eine eindeutige 
Funetion~ welche ttberall im Endlichen sigh wie eine rationale 
verh~tlt~ und dan Gleiehungen (1) gentigt~ wenn g(x) und h(x) so 
beschaffen sind~ dass ,5 (x) in (3) linear wird. 


