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Zur Invarianz des n-dimensionMen Gebiets. 

Von 

L. E. J. BROUWER in Amsterdam. 

Mein in Bd. 71 de r  Mathematisehen Annalen verSffentliehter Beweis 
der Invarianz des n-dimensionalen Gebiets stiitzt sich au~ die ihm voraus- 
geschickte Erledigamg eines Hauptbesiandteils des n-dimensionalen Jordan- 
schen Satzes. Im folgenden gelangen wit auf viel direk~rem Wege zum 
Ziele~ niimlich in unmittelbarem AnscMuB an die Invarianz der Dimen- 
sionenzahl, unter Heranziehung yore Begriffe des Abbildungsg~rades. 

Die Invarianz der Dimensionenzahl wurde gegrfindet auf folgenden 
Satz*): 

lm  n-dimensior~Jzn .P,a/ame t~  besitzt das eineirMeutige u~w~ stetige 
thud G' eines n-dimensionalen Gebiets G in bdiebiger 1VY~e eines bdiebiye~ 
seiner _Punkte ein Gebiet. 

Sei F' ein solehes zu G'  geh6riges Gebie~ 7 7 die in 7' abgebfldete 
Punktmenge yon G. Alsdann ist 7 ein Te//ge2~ yon G, denn zu jedem 
Punkte yon 7 existiert in G eine gewisse Umgebung, deren Bilcl ganz in 
7' enthalten is~, welehe mi~.hin zu 7 gehtirr 

Sei M ein willkiirlicher Punk~ yon G, M'  sein Bfld: zur 13eg~ndung 
der lnvarianz des n-dimensionalen Gebiets haben wit  zu e, eigen, da~ G" in 
3~ eine volle Umgehung van M" enthSlt. 

Dazu beschreiben wit in G am M eine kleine, mi~ ibxem Innengebiete 1 
in G enthaltone (n - -  1)-dimensionale Kugel K, bezeichnen das Bild van 1 

? mit I '  das Biid yon K mit :K, und dasjenige yon X '  in ~ bestlmrnte 
O eb~t,, welches M'  enth~lt, mit @'. Die gegobeno Abbfldung yon d~ auf 
/o~ bestimrat dann eine Abbildung yon I auf $ ' ,  welehe einen gewissen 
Grad c besitzt. 

Zu / geh6rt nun siehex ein Gebiot 7~ dora als Bild ein Teilgebiet 7' y o n  

$" ent~pricht, und dot Grad dieser Abbildm~g yon 7 auf 7" ist gleieh + 12") 

*) Math, A~,~, 70, S. 165. 
**) ibid. 71, S. ~98. 
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Dann abet muff auch der Grad .e gleich ! 1 sein, denn zu einem 
willkOxlichen Punkte P '  yon ~,' gib~ es eine simpliziale Approximierung 
der Bildmenge yon y und eine simplizialo Approx~mierung der Bildmenge 
yon I ,  welche in einer gewissen Umgebung yon P" miteinander iden- 
~Gisch sin& 

Were1 abet e g l e i c h  ___ 1 ia~, so ~ I" iiberagt di&t in ~" liegen*), 
muB also in ~ eine volle Umgebung yon M'  enthal~n. 

W. z. b. w. 

*) ibid. 71, S. 106. 


